5.1.8 Vzajemna poloha rovin

Piedpoklady: 5107

Pr.1: Kolik spole¢nych bodti mohou mit dvé roviny? Kazdou moZnost dokumentuj pomoci
dvou rovin uréenych vrcholy krychle a urci vzajemnou polohu rovin.

' Mohou nastat tfi moZnosti.

Roviny nemajf #4dny spoleén§ bod Roviny maji v§echny body spolecné

( napf. roviny ABC a EFG). (Ilapfl._lroviny ABC a BCD). G
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Roviny jsou totozné (splyvaji).

Roviny jsou rovnobézné.
Roviny maji spole¢nych nekone¢né mnoho bodi leZicich v pfimce
(napft. roviny ABC a BCE se spole¢nou piimkou BC).
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Roviny jsou riznobézné.

= Pokud maji dvé riizné roviny spole¢ny bod, pak maji spole¢nou celou piimku, kterd timto
bodem prochazi.

Pedagogicka poznamka: Nasledujici obrazky si prohlédneme, ale Zaci je neopisuji do seSitd
(ztrata Casu).



Terminologie:
Dv¢ riznobéZné roviny p a o, dva body
Alp, BOo: s xB h
e prinik poloprostori pB a A se
nazyva Kklin,
e prusecnice i hrani¢nich rovin se s p
nazyva hrana klinu,
* poloroviny hB a hA se nazyvaji stény
klinu.

Dvé rovnobézné roviny p a o, dva body

AlUp, BUo: s «B
e prinik poloprostori pB a A se d
nazyva vrstva,
* vzdélenost hrani¢nich rovin se nazyva P
tloust’ka (SiFky) vrstvy. A

Pr.2: Je dana standardni krychle ABCDEFGH. Ur¢i vzijemnou polohu rovin:
a) ABE, CDF, b) ABE, DCG, ¢) ABG, DCE, d)ABC, S,,GH .
Pokud jsou roviny riznobézné, urci jejich prasecnici.

" a) ABE, CDF

b) ABE, DCG
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Roviny jsou riznobézné, prisecnici je pfimka o ‘o
EF Roviny jsou rovnobézné.
¢) ABG, DCE d)ABC, S,.GH
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Roviny jsou riznobézné, prusecnici je ptimka Roviny jsou riznobéZné, prusecnici je pifimka
SpeS - rovnobéznd s ptimkou AB leZici mimo

krychli.

Dodatek: Prasecnici rovin ABC, S,,GH zbodu d) ptedchoziho pifikladu snadno najdeme,
kdyZ si nakreslime jest¢ jednu krychli pied krychli ABCDEFGH:
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Podobné jako pro pfimky i pro roviny plati:
Danym bodem lze vést k dané roviné jedinou rovinu s ni rovhobéznou.

PE.3:  Dopli vétu: Je-li p||o a o||T, pak ...

Je-li pllo a ol||t,pak p||T. = irovnobéZnost rovin je tranzitivni.

H Pr.4: Jedanarovina o abod A, ktery v ni nelezi. Kolik pfimek rovnobéZnych s rovinou
P prochdzi bodem A? Jaky tutvar vznikne sjednocenim vSech takovych pifimek?

: Bodem A prochdzi nekone¢né€ mnoho piimek rovnobéznych s rovinou o, které dohromady
| tvofi rovinu rovnobézZnou s rovinou p.



Pr.5: Najdi postup, jak pomoci vodovahy ovéfit vodorovnou polohu desky.

' Vodoviha — zafizen, které uréi, zda je n&jaky smér vodorovny (bublinka kapaliny je piesné
. uprostied okénka).

" Pfilozime vodovdhu k desce ve dvou riiznych smérech a ovéiime, zda jsou oba sméry

- vodorovné (kazdy dal§i smér uz bude také vodorovny).

‘ Pi. 6: Na zdklad€ piedchozich ptikladl vyslov kritérium pro rovnob&Znost dvou rovin.

. Dvé roviny jsou rovnobézné, jestlize jedna z nich obsahuje dv¢ riiznobézné piimky, které jsou
i rovnobé&zné s druhou rovinou.
' Napiiklad pro roviny p a O to znamend, Ze rovina g obsahuje piimky p, g, které jsou

' rovnob&Zzné s rovinou Q.
‘ Pr.7: Je dan Ctyistén ABCD. Dokaz, Ze rovina §,,S,,S, je rovnobéznd s rovinou ABC.

- Budeme postupovat podle pfedchoziho kritéria: najdeme v rovin€ S,,,S,,S., dvé riznob&zné
. ptimky, které jsou rovnob&zné s rovinou ABC.
e Pfimka S,,S,, je stfedni pfiCkou v trojuhelniku ABD = je rovnob&Zna s pfimkou AB
| = je rovnob¢ézna s rovinou ABC.

'+ Piimka S spScp Je stfedni pfiCkou v trojihelniku BCD => je rovnobéZna s ptimkou

! BC = je rovnobézna s rovinou ABC.
- Nagli jsme v roviné S,,S,,S, dvé riznobézné piimky rovnobézné s rovinou ABC = rovina

- SapSspScp Je rovnobeznd s rovinou ABC.
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Jak najdeme rovinu rovnobé&znou s rovinou 0 prochézejici bodem A?



MiiZzeme pouzit kritérium rovnobéznosti: zvolime v roviné © piimky p, g. Jejich rovnobézky
I I z (Pl v s W v . U
p' a g prochazejici bodem A urcuji rovnobéznou rovinu Q' .

Pi. 8: Je ddna standardni krychle ABCDEFGH. Bodem B ved’ rovinu rovnobéZznou
s rovinou ACH.

SO é Hledanou rovinou je rovina BEG.
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Piimka BG je rovnobézna s ptimkou AH. J

Piimka BE je rovnob¢&znd s piimkou CH.

Pi. 9:  Existuje celkem pét moZnosti pro vzdjemnou polohu tif rovin a, S, y. Najdi vSechny
tyto moznosti, modeluj je v dvojici pomoci sesitii a demonstruj je pomoci tif rovin

ur¢enych vrcholy nebo stfedy hran standardni krychle ABCDEFGH.

tii navzajem rovnobézné roviny
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dvé rovnobézné roviny, tieti je protina v rovnobéznych primkach
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tii navzajem ruznobézné roviny se spole¢nou prisecnici

A

tfi navzajem riuznobézné roviny se tiemi rovnobéZnymi prisenicemi
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tii navzajem ruznobézné roviny se tfemi prisecnicemi, které prochazeji jednim bodem



Pr. 10: Petakova:
strana 90/cviCeni 3
strana 90/cviCeni 4
strana 90/cvieni 5 c¢) d)



